Teorema de Darboux

Si f:I->R esuna funcién derivable en I. Sean a,b€l con
a<b y «€R comprendido entre f'(a)y f'(b) =
= 3 ¢e(a,b)/ f'(§)=a ( f' verifica la propiedad de los valores
intermedios).

Demostracion:

Supongamos f'(a)<a<f'(b). Sea g(x)=f(x)—a-x

g(x) es continua en [a,b]| por ser suma de funciones continuas.
g(x) es derivable en [a,b]| por ser suma de funciones derivables.

NOTA: que ¢g'(x)<0=g(x)
- en un entorno E del punto
'(b)—ec >0 a es decreciente.

g(x) escontinua en [a,b], por el teorema de Weierstrass =
= ¢(x) alcanza su miximo y minimo absoluto en [a,Db]

3 tye(a,b)/g(ty)<g(a)
t,€(a,b)/g(t,;)<g(b)

= el minimo se alcanza en [a,b]

Sea £€(a,b) donde g(&) es minimoen [a,b], por el teorema
de Fermat = g'(§)=0 < f'(g)—a=0 = {'(¢§)=«



